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Sisteme numerice
Un sistem numeric esle un set de simboluri, numite cifre, core
reprezinto numerele. Diferite popoore strqvechi ou dezvoltot
moduri diferite de o scrie si de o folosi numere.

'. Aceostd schemo prezinto
:', sls1"rrl pe core il folosim,

numit indo-qrob, comporot
cu unele sisteme numerice
strovechi. frqf #nt*rsl*fe ir*d**sr*&s ....

';*nt {olasite astdz!
tw t*st& lar*e*.

i'iii Dintre toote oceste
,,',,ii,, srsleme, ooqr ql nostru ROMAN ANTIC

ore un simbol pentru zero. EGIpTEAN ANTtc
Vedem cd sistemul bobiloniqn
g ce eg pteon sunt s m ore BABILoNIAN

Numerole romone
Aceosto schemo prezinto sistemul numeric romon, core
pune loololto diferite litere co sd olcotuioscd numere.

*dx*:ersls *:l{d fus* ;xyer:*s*e
'r-Fed' - * t-.;r,3 r:ortit_Atjr{r:{r d & ri'#J,

de jut.ruri, Lur?'t {ir f, wtereie

&i d:r d;. {-7 q}

"&1*16l *r*d *&, ?n #gigstwf **ti*,
simfp*lar{fe gsextre; *rpef* d* la f

"..../s 9 refsrcx*xt*a d***ts.rd

ililI

Simboluri numerice
Din cele moi vechi timpuri, oomenii ou folosit numere
in viofo de zi cu zi - so Ti ojute sd numere, sd mdsoore,
so spuno cdt e oro sou so cumpere gi so vondo lucruri.

s-"

I

I.
I

Y

ilt

YYT

il

YT

5irpt&*f*;rsfs rie duw& s;m
!

slrn&*:f r*r*l rm*re sa;n*

sdx$*it*s js sr*s*s" ,.""'"'

Cele l0 simboluri

pe core le folosim co sd

olcoiuim toote numerele

se numesc cifre'

! ii ;":"; I i.Unitdti :'1234

a,

20 30 40

-t: i-

Zeci ; r..

t0

Sute i
100 200 300

V Vi \,'li
567

60 70

! ]t 1

700

'iiT?
1 A-L

7000

8

80

'i-]!{'-.{..'{'-' 
t-* :\,.1t-/ q-- \,t r*,: \-.'.!. j .{

800 900

,.? ' -i-r r

,;:r :
,L

o

.

on

1000

r,_,, -t_/
400

:::::*,:.
li 1r'

q00o
3'15,i ,kfiWh,i
2000 3000

f-'.r .a'-'1

600

',:*
1lt

6000

I
.t;
50

'g'\

500

,
5000

'*i i f I

8000 i 9000

$ Privifisimbolul pentru gose. Este un V, ffi Acum privifisimbolul pentru nouo.
penlru 5, cu un ldupo, penlru l: I esleinoinleq luiX. inseomno

,,cu unu moi mult decdt cinci", 5 + l. ,,cu unu moi pufin decdt zece,,, sou l0 - l.

,Sirx&*fxffife d* #rr:srm:
tesE *muf syym&cll snsi

itrn$rg se sc{lfr #tfn el
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Zeroul eroul
Nu toote sistemele numerice ou un simbol pentru
zero (0), ogo cum qvem noi. De unul singur, zero
Tnseomnd ,,nimic", dqr cdnd foce porte dintr-un numdr
mqi more functioneqzd co substituent. Adico ,,fine
locul" qtunci cdnd nu este qlto cifrq Tn oceo pozitie.

*:*r#r?t"rla r?e

*iitt& rd Litift:"j

g*rye* *r#
i?g ttt$ ga,{?$

" *{.4 X4* &s *t *"

1:

E:l # q?

6i3 {i-;' . d;'/

VI
lil
ilt

wr

gM L XXX rr,
'. eg , & 4*i. ,,L ,S$it?f€ #C ,,fvt ,S$gd?$?t?#

"'..,,rff f{3# r'r*y pex$;*: #* f##*':

CM * .|000 * ]00 * 900 .*-

L
XXX

il

Sis*en*ru1 r;**nsp-r* * a b i I * n { * *
gr* pestt 5 tXlC rie an, vcti s,t.re"

Citireo numerelor mqri gi o dotelor
Cq so tronsformdm un numdr romqn lung sou o dqtq
intr-un numdr indo-orob, il rupem Tn porli moi mici,
pe core opoi le odundm.

tr50
3xl0* 30

2xl * 2

WI
ilil

,. ilt*v

d; d"

{f-" {.: gi]

p: d' sil

d{ d"7

6:I df

{ir d}.

#.$F #

$?

41 4r: .d?

d3 -qflY $i"";

q,q dr {-r:

#: $jr ri7

IX
I

lil
lil

w

V
ilt
II

YT

ry
il
il

v

ff*rn*anl; {*{*sexx; fi*cre

** si mfu*f q; ri pcntr*;;,ssis,?#r's.,.,"'."

VIII
ilil
ilil

w

EXERCtTTU

Spune doto
Uneorivedem si ocum dqte scrise
cu numerole romone. Pofifolosi ce oi
Tnvofot co sd determini onii de moi ios?

#k ce on este qcesto?
W*ffj

MCMXCUII
dB R.ur inceqrcd so scrii ocegti oni-* 

co numerole romqne:

1666 2015

... Sd ludm numorul:
,. CMLXXXII. Moi

inldiilimporfim
in polru secfiuni.

* Colculom opoi
,,..1 volorile fiecorei
secfiuni. Adunom
ocesle volori gi obfinem
rospunsul: 982.

982 Rospunsurile lo pogino 319
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Ordin
Sistemul nostru numeric este unul pozifionol, in core
contribufio unei cifre depinde de pozifio ocupotd Tn numdrul
respectiv. Aceostd contribulie se numegte ordin.

Contribufio uneicifre

lo un numdr se

numegte ordin'

Ce este ordinul?
so luom numerele 1, 10 9i ]00. Ele sunt formote din oceleogi cifre,
'l 

9i 0, dor cifrele ou contribulii diferite lo fiecore numdr.

Unit&fi

o

Zeei

o

II
r

fe/c fS yn*d9r..""".""".
s#r?* sc&rrm&s*e

pen*re; €/r? s€cs.

? ds armr;f

sins#r sre
l' t ao16tnut t. -..."

f ss** *cnrx &
rallosndt x*eii*r,

de*i *re *rdir*xl fS" ..."".."."'

", '>0

'.. {3 cle;*g# /*rsf ryn;*

*#ft/*r s* s# sr**s
cd nu este niciuna"

00
.,."." f c;rrc *s#rr;

er#invf ?S,e).

Pe doud coloone putem
reprezento numere

pono lo 99. C0nd oiungem
lo 

.l00, 
schimbqm cele

l0 zeci cu o sutd.

ru So Tncepem cu numdrul l.
E il vom reprezento focdnd

o coloond de unitofi gi pun0nd
in eo un singur punct.

Putem pune pOnd lo nouq
puncte Tn coloono unitofilor.

Lo ]0, schimbdm cele zece
puncte din coloqno unilofilor
cu un punctin coloonq zecilor.

U

6

Z

-7
I

5

0

,q/,1ii

5

t.i

6

7

-t
I

c
J

5

d_d- lc.um sd punem numere Tn coloonele noostre, 6 Cond Tn coloone este pus numdrul S 076,-'' Tn loc de puncte. Vedem co 576 este formot ; oceleogi cifre de lo posul 4 copoto ocum
din: 5 grupuri de 

.l00, 
sou 5 x 

.l00, 
odicq 500 ordine diferite. De exemplu, 5 esteTn coloono

7 grupuri de ]0, sou 7 x 
.l0, 

odicd 70 miilor, decivolooreo lui o crescut de lo 500

fe/e f$ zee,

s**nf" se&irm&ea*e

" rr*c*ru; g se**#.

:

i Xeci unit*]i

..'" 1,,'.:',r r r;, :i'l ,-i.:

6 grupuri de l, squ 6 x1, qdico 6. lo 5 000.
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Cum funcfioneozd ordinul
So luom numdrul 2 576 9i sd ne gdndim
mqi mull cum funcfioneozd ordinul.

6 unitcti

t C0nd punem cifrele
I Tn coloone, putem vedeo

din cdte mii, cdte sute, c0te
zeci 9i cdte unitofi este formot
numdrul nostru.

... :..:,..1:.:. ..

ffi
0
w
6 6+

0 co substituent, obfinem
potru numer-e diferite.

5

5
ffi
U

#v
5

numar este ZQUQ,
d**CIr{*& poztgie{.

C0nd scriem ocest lucru
din nou cu cifre, folosind

U

taL'

ffi
i0

ffi

'. 0 500

257 6

Docd odunom cele potru
numere, obfinem 2 576,

odico numdrul nostru originol.
Decisistemul bozot pe ordin
funcfioneozd!

5 sutre

De zece ori moi more sou moi mic
Fiecore coloond din sistemul bozot pe ordin mdregte sou micsoreozd
de l0 orivolooreo unei cifre. Foptul esie foorte util cdnd Tnmullim
sou Tmpor.tim un numdr cu 

.l0, 
100 g.o.m.d. +10 +l(

t So vedem ce se intdmplo cu numorul 437
I cond ilinmullim sou ilimporJim lo 

.l0.

Q Doco Tmporfim 437 lo 10, fiecore cifro se
6 deploseozd cu o coloond spre dreopto.
Noul numdr este 43,7. O virgulo, numilo
seporolor zecimol, desporle unitotile de
numerele de l0 ori moi mici, numite zecimi.

Cl Co so Tnmulfim 437 cu 
.l0, 

mutom
$ fi".or" cifro cu o coloond spre sl0ngo.
Noul numdr este 4 370, odico 437 x I0.

f$md frnp&girn la t*,
'"' aifrale se depfaseaz&
, cu wn {oc spre dreapta.

+lO

C&nd kmuf*

fim eu f0,
crf,re/e se

dep{aseex&

eel un ioc
.,spre s*&nga"
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Un gir este o serie de numere, pe core le numim termeni
gi core se succed Tntr-o ordine speciolo. Un gir urmeozd
Tntotdeouno un tipor, sou reguld, ceeo ceinseomnd
cd putem gosi gi olli termeni oi girului.

Siruri tip0re

"'i!, lotq ocest 9ir de cose.
rir Numerele de pe ugi

sunt l, 3, 5 gi 7. Putem gosi
un tipor in qceosto Tngiruire?

SIt

,,:;,1 Observdm cd fiecore numdr
,r,:r.: eSt€ cu douq unitofi moi
more decdt precedentul. Deci
regulo pentru ocest sir este
,,odougd doi lq fiecqre termen
co sd Tl obfii pe urmdtorul".

,, , Cu oceostd reguld, oflqm
,:.,,:r;t cd termenii urmdtori sunt
9 9i 11. Deci girul nostru este:
l, 3, 5, 7, 9,11,... Punctele
oroto co girul continud.

Rega;f*r yr*;**rx s*cs* slr *s*e
.".",""..u,#d&,{n# #*r fa terrner;ui Ssreced*nt".

$iruleste un sel

de numere, numite

termeni, core urmeozd

un tiPor ol girului,

numit reguld'

+2 l"'.il',-,. ,i,,'.i ]* +2

"'.",.," t-tee#rs n{.Jr*;si;" dlnfr**r: syr se mc,rrxes** *erm:*n.

t- I
I :::;
L:i
i :a:aa

i,:3

i-*i*

i:
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$iruri simple
Existo o mulfime de moduride o formo giruri. De exemplu,
ele se pot bozo pe odunore, scddere, Tnmulfire sou Tmpor.iire.

ffa;$,$*el* *;lrsf#
*d serul st*m*l$*cd.

+l
,:,. Tn ocest gil odunqm I

'= lo fiecqre termen cq sd
Tl obfinem pe urmotorul.

,:::it Fiecore termen este Tnmultit
-1 cu l0 co sd obfinem urmd-
iorul termen din ocest sir.

',::' Uneori, o reguld poote
.J oveo moi multe porfi.

Tn qcest gir, odunom 1 gi

opoiTnmulfim cu 2, din nou
odundm 1 gi tot ogo.

l, 2, 3,
REGULA: ADUNA I

+l+l+l+I

4, 5, 6,

l, .l0, .l00, .l000, 
l0 000,

REGULA: iNtvrullegrE cu lo

+l x2 +l

8, 9, lg, 19, 39,
REGULA: ADUNA I, APOIIHTVTUITCSTE CU 2

xl0xlOxl0xl0

+lx2

39,

EXERCITIU

Gosegte girul

Pofi so gosegti urmotorii doitermeni
Tn fiecore dintre oceste giruri?

MoiTntdi vo trebui so ofli regulo
pentru fiecore gir - scriereo numerelor
unul dupd oltul poote oiuto.

.,,iilt;1

i"ii" 
"' 

3l' 40' 49' 58'

,itlrii.riiij 4, 8, 12, 16, 20,

,1i-:rli:.,

Hi.i, tOO, 98, 96, 94,

,iJlr
{i;,ii 90, 75, 60, 45, 30,

Rospunsurile lo pogino 3'19
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si formetSirurit
Unele giruri nu

co mdsuri ole

merice pot fi folosite pentru o creo forme, folosind termenii girului

porfilor unei forme, cum or fi lungimile loturilor.

Numere triunghiulore
Un gir core poote fi osociot
cu formele este cel ol numerelor
triunghiulore. Doco ludm un
numdr Tntreg 9i i1 odunorh
cu toote numerele intregi moi
mici decdt el, obfinem ocesl gir:

1,3,6,.l0, 
.l5, 

... Fiecore dintre
oceste numere poole fi repre-
zentot co triunghi.

Pu*en? prexen*a
sirul triunghiular

e# *ju*cre,el prmtefon

% Sirulincepe
& cu 1, reprezentot

co o singurd formo.

ffi Cond odundm 2,

& putem oronio
formele intr-un triunghi.
l+2=3

ffiffiFieegr'e naxrn&r new

ffi ddduga un nou $r
ffi ffi tn h626 triunghiului.w

s"- .9--g@ff@

^9.ff€ffi ffi

6|ttb,. dtsq* #*:q-.1.."'
lqF- 1*{ Elg ES, -'ii' Bhaff H, B"d fF fi$ SS'%*#'€M' Efud

ffi
ffiffi

ffiffiffi
ffiffiffiffi
Acum odundm 4, co sd

ffiffiffi
ffi€

ffiffi
ffi Adougoreo lui 5 duce lo

# un nou lriunghi,g.o.m.d.
1+2+3+4+5=15

pffi#
ffiffiffi

@ Adunond 3, se formeozd
W un nou triunghi.
1+2+3=6

u obfinem ol potruleo triunghi.
l+2+3+4=10

Numere potrote
Docd Tnmulfim cu elinsugi fiecore
dintre numerele 1,2,3,4, 5
obfinem ocest gir: 1, 4, 9,16,25.
Putem reprezento numerele
din ocest 9ir co potrote.

,Al,n**rc,dem nurn&r

,rdfra* es*e fS" ffiffiffiffiffi

ffi
ffi

ffi
ffi

ffiffiffiffi ffiffiffiffiffi
ffiffiffi ffiffiffiffi ffiffiffiffiffi
ffiffiffi ffiffiffiffi ffiffiffiffiffi
ffi

3

ffiffiffiffi ffiffiffiffiffi
lxl=l 2x2=4 4x4=16 5x5=25
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Numere pentogonole
Loturile ocestor forme cu cinci colfuri,
numite pentogoone, sunt formote din
puncte oflote lo distonfe egole. Doco
Tncepem cu un punct gi opoi numdrdm
punctele din fiecore pentogon obfinem
ocest gir: 1, 5, 12,22,35, ... Aceste
numere se numesc numere
pentogonole.

Fvee*re pemfcgom {trs {,rr?

*ol*, mcJ$?{* ver*ex, esrmcdr?

c{,r eefefd?f*e gcr*aag*onc"

..". Fieexre penfagen
are cinci laturi cu un
numdr egal de puncte.

#
I punct

.''&"
-q: ,F
#**#
5 puncte 12 puncte 22 puncte 35 puncte

ineepe ca; f ..."..*,

I

$irul lui Fibonocci
Unul dintre cele moi inleresonte giruri din motemoticd este girul lui Fibonocci,
numit dupo un motemoticion itolion din secolul Xlll. Primii doi lermeni din 9ir sunt l.
Se odund doitermenisuccesivico sd se obfino termenul urmdtor. 5e cdu,?d

d*l ferymer?f

$rre;f l+l l+2 2+3 3+5 5+B &'"' 8+tg 13+21 sueeesrw e*.annr}nAn
Psx*crm $rf*sf gr,r*f #or m*p:,ae;"e e* sd *fe#fl;rrn

Ir*s$md o eu;'&d

p*m ecff*xnfe op#s€

^t^ *"1*-^*^!^*sr{" yqLt v$qrvr,

erJip';*c*r o spr"rCIld"

f,r*evem* spr"rcfe

,Fl&*mocer, ee*rm

esfc daeess*d

uuut trtrE.

13 21 34
s# ss *&*lnd
*cr$?cr?ul

exm *nodef dln pd*r*a*e cs *ecs**.
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Numere pozitive
gi negotive
Numere pozitive sunt toote numerele moi mori decdt
zero. Numerele negotive sunt moi mici decdt zero
gi ou Tntotdeouno Tn fofo semnul minus (-).

Ce sunt numerele pozitive gi negotive?

elepf*seerxd**e

spre s***g*
eg sS m**r:erl

dc ix xer* kj*s.

,,frj Docd ogezdm numerele pe o oxd denumitd
fi oxo numerelor, co moi sus, numerele negotive

se numdrd de lo zero in ios, ior numerele pozitive
cresc pe mdsuro ce se Tndeporteozd de zero.

#T Numerele negotive sunt moi mici...."..."""'
ffi decot zero. Tn colcule, punem
numerele negotive Tn poronteze, (-2]r

de exemplu, co so fie moi ugor de citit.

Numerele negotive

ou un ,,-" in folo'

Numerele Pozitive

nu ou, de obicei,

niciun semn'

"c

Adunoreo gi scodereo numerelor pozitive gi negotive
loto cdtevo regulisimple, pe core so ni le qmintim cdnd qdunom gi scddem
numere pozitive gi negotive. Putem oroto cum funcfioneozd pe o versiune
simplo o desenului nostru cu oxo numerelor.

f*e sd adu*&n* *m na*rxdr

{# Adunoreo unui numdr pozitiv
Cond odundm un numdr pozitiv, ne

deplosom spre dreopto pe oxo numerelor.
2+3=5

ffi Scddereo unui numdr negotiv
+itili* Co so scddem un numdr negotiv,
ne deplosom tot spre dreopto pe oxo
numerelor. Agodor, scddereo lui -3
din 2 este ocelogi lucru cu 2 + 3.
2-(-31 =5

,.; I : I i 
'*:--i---i---#y""^^-,t*-----;--*i-""

:.il:

-5-4-3-2-1 0

n*g*ati4 ,'r?srys$? spre dre*p*dr. ........"

,1 I l

-5-4-3-2-t o
::iI;.- .i- -..--t .." : .--..-. t-:f-

1234s
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Sus gi ios
Folosim numerele pozitive gi negotive

9i pentru o mqrcq etoiele dintr-o
clodire. Eioiele de deosupro solului
ou numere pozitive, ior nivelurile
.{^ l^ o,,h.^l hr rm^r^ naaa*irra ,'lde lo subsol- numere negotive. .,," ,,," , 

ilr
,lv rvvJvl llvlllvlV llVVVllVg, ,,,' .:a li:

ri;l
: .t I ti;)

't " "-.'..1:

EXERCtTtt , ,

Nedumeriri pozilive
Folosifi oxq numerelor co so focefi
urmdtoorele colcule.

ffiz+(-e) =?

ffi-++{-r) =? ffi -z-t-7t=?

Rospunsurile lo pogino 319

$*pfexse*x#*** spre dra*pttc es sd ;tl;nterf dc fs ;:ers fu s{rs. ..............

ffiz-(-3) =?,t,
ii:
ii
'l; i

,i.

IB7432 56
NUMERE POZITIVE

__*==
. . .::::

:':'-'!

:-1

0'.,
'. :l. .l

.- 
::1

.1."
,,!

::]

::1

:j
,tl
.:]i

.',:.tr'

':9

Zero (01 nu este nici pozitiv,

nici negotiv. Este punctul
de seporofie dintre numerele

'.." pozitive gi cele negotive.

.'{ioid De obicei, nu punem niciun .."..""
dlt'{f* semn in fofo numerelor pozitive.
Deci, cdnd vedefi un numor fqro
semn, este intotdequnq pozitiv.

Ca sa stddern un numdr
mn zil irt frprnpm <*re e*A nn,4

pe dxs n*rne;"ef*r.

'::= Scddereo unui numdr pozitiv
:''-'.

'? Acum, sd Tncercdm sd scddem
un numdr pozitiv. Co sd scddem
3 din 2, ne deplosom spre stdngo
gi gosim rdspunsul.
2-3=-l

== 
Adunoreo unui numdr negotiv

? CAnO odunom un numdr negotiv,
oblinem ocelogi rezultot co lo scddereo
numdrului pozitiv. Co so odunom -3lo 2,

mergem spre stdngo pe oxo numerelor.
2+(-31 =-l

I

t

3
1

4

at
-2 -1-4

:i

-2 -1

I 1.**'i----------i-:it
1r
4

'J

ncg,**ilr, r??s{Sdff? spre s*Smg*
.,." 3s€ exxg ntrm*t"cfpn

-5 -3 o12345


